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CONTINUITA HOLDER VIA LA PROPRIETA DELLA MEDIA

Lemma 1. Supponiamo che uw € HY(BR) sia una soluzione debole dell’equazione
—Au=f in Bp,

dove f € LP(Bg) per un qualche p > d/2. Allora, esiste una costante dimensionale Cy tale che per ognir € (0, R)
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Lemma 2. Sia u € H'(BRr) una soluzione debole e positiva dell’equazione
—Au=f in B,
dove f € LP(By) per un qualche p > d/2. Allora esiste una costante
pe(0,1)
che dipende da d e da p tale che
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dove Cy & una costante dimensionale.

Proof. Siano z,y € B, dove il raggio p sara scelto in seguito. Definiamo
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e usando il lemma precedente calcoliamo
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Sceglieremo
R=¢".
Siccome § < 1, abbiamo che
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Ora se
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abbiamo che
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e quindi, scegliendo o tale che
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Infine, calcoliamo
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o= € poniamo a:=1l—-0= :

Come corollario immediato abbiamo la seguente proposizione.
Proposizione 3. Sia u € H'(By) una soluzione debole dell’equazione
—Au=f in By,
dove f € LP(By) per un qualche p > d4/2. Allora esiste una costante p € (0,1), che dipende da d e da p, tale che

||U||C0,a(3p) < Cy ((Ef:u + W) ,
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dove Cy é una costante dimensionale e o« =



